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Aufgabe 1: ,,Einfaches Auflenhandelsmodell*
Betrachten Sie das ,einfache AuBenhandelsmodell“ mit einem Produktionsfaktor (Angebot L = 12).

1 3
Die Nutzenfunktion ist U = XY, die Produktionsfunktionen sind F'x(Lx) = L3 und Fy(Ly) = Ly

(a) Bestimmen Sie die Bedingungen fiir Nutzenmaximierung und Gewinnmaximierung.

(b) Betrachten Sie die Okonomie zunichst bei Autarkie. Berechnen Sie (auf drei Nachkommastellen)
die Gleichgewichtswerte fiir den Relativpreis Z—if, die Konsummengen, die Produktionsmengen und das

Nutzenniveau.

(c) Skizzieren Sie das Autarkie-Gleichgewicht in einer Grafik.



(d) Nun herrsche Freihandel bei gegebenem Weltmarkt-Preisverhiltnis ;% = 3. Zeigen Sie, dass
Lx = 2,144 und Ly = 9,856 und die zugehotrigen Produktionsniveaus die Bedingungen fiir Gewinn-

maximierung und Faktormarktraumung erfiillen.

(e) Berechnen Sie den Wert des Produktionspunkts (in Einheiten von Gut Y'). Formulieren Sie die
Budgetgleichung, die besagt, dass der Konsumpunkt (in Einheiten von Gut Y') den gleichen Wert hat.
Berechnen Sie mit Hilfe der Nutzenmaximierungsbedingung aus Aufgabenteil (a) die gleichgewichtigen

Konsummengen. Zeigen Sie, dass das Nutzenniveau hoher ist als in Autarkie.

(f) Skizzieren Sie das Freihandelsgleichgewicht in der Grafik aus Aufgabenteil (c).

Aufgabe 2: IITT ohne Fixkosten
a) Wie lautet die Dixit-Stiglitz-Nutzenfunktion, wenn o = 1 ist? Wie lauten (ohne Herleitung) die
2

aus der Maximierung dieser Funktion resultierenden Nachfragefunktionen?



(b) Sei L = 100, A = 1.000 und ary = 2. Betrachten Sie zunichst die integrierte Okonomie. Wie hoch

sind w/P und Y im integrierten Gleichgewicht (mit den gemachten Zahlenangaben)?

(c) Die Weltwirtschaft bestehe aus vier Lindern k = 1,2, 3,4 mit Arbeitsangeboten L' = 10, L? = 20,
L3 =30 und L* = 40. Land 1 kann die Produkte j im Intervall [0, 200] herstellen, Land 2 die Produkte
im Intervall [0, 300], Land 3 die Produkte im Intervall [300, 700] und Land 4 die Produkte im Intervall
[500, 1.000]. Geben Sie eine Moglichkeit an, wie das integrierte Gleichgewicht reproduziert wird (d.h.
fiir jedes Land die Menge der dort hergestellten Giiter).

(d) Wie lautet die Budgetbeschréinkung eines Haushalts in Land 1, der eine Einheit Arbeit anbietet,
in Autarkie? Leiten Sie hieraus sein Nutzenniveau Uj in Autarkie her (mit den gemachten Zahlenan-

gaben).

(e) Wie hoch ist der Nutzen des gleichen Haushalts bei Freihandel? Erkldren Sie mit einem Satz,

warum ,,gains from trade“ vorliegen.



Aufgabe 3: WETT-Grundmodell
(a) Sei a = %. Wie lauten (ohne Herleitung) die Nachfragefunktionen fiir Varietdten, die im Westen

bzw. im Osten produziert werden? Wie hoch sind Preis- und Einkommenselastizitit der Nachfrage?

(b) Sei ary = 100. Wie hoch sind die Preise der Varietéten, je nachdem in welchem Land sie produziert

werden?

(c) Sei LFest = 2,000 und LWt = 5.000. Wie lauten die Arbeitsmarktraumungsbedingungen fiir die

beiden Lander?

(d) Leiten Sie aus Ihren Antworten zu den Aufgabenteilen (a)-(c) Schritt fiir Schritt den Zusammen-

. West West
hang zwischen % zzz und ﬁEm her.




(e) INlustrieren Sie die Funktion aus Aufgabenteil (d) in einer Grafik. Markieren Sie, bei welchem Wert

West . . .
von % die Funktion den Wert 1 annimmt.

wW

(f) Sei A =10 und AF?5! = 0,5. Wie hoch sind % und 76;15 im Gleichgewicht? (Rechnen Sie mit

wka

drei Nachkommastellen.)

(g) Nun steige AFt auf 0,59. Der Relativlohn bleibt auf dem in Aufgabenteil (f) ermittelten Niveau.
Zeigen Sie, dass die Gleichung aus Aufgabenteil (d) damit zu

2.000 AWest

7’594 = LWest AE‘ast

wird. Wie hoch ist die Arbeitslosigkeit im Westen?



Aufgabe 4: ,,Gains from trade“ im WETT-Grundmodell

(a) Ein Haushalt h mit Einkommen w" maximiert seinen Nutzen, indem er die Menge
1 /
Pk —Ewk
v (P*)

- AWest(PWest)*ﬁ _i_AEast(PEast)*&

von in Land k produzierten Giitern nachfragt. Berechnen Sie hieraus den (indirekten) Nutzen in

Abhniingigkeit von AWest AFast pWest ypq pPast,

(b) Zeigen Sie Schritt fiir Schritt, dass der Nutzen eines Haushalts im Westen sich darstellen ldsst als

l—«
AI?TO‘ AWest AFast ([, ,West jerd
Up = + East
ary A A w8
Wie hoch ist er im Vergleich dazu bei Autarkie? Zeigen Sie anhand der obigen Formel, dass der
Haushalt bei Freihandel einen héheren Nutzen erreicht, wenn % > 1 ist.



(c) Zeigen Sie Schritt fiir Schritt, dass der Nutzen eines Haushalts im Osten sich darstellen ldsst als

AWest wEast lfa
AEast wWest +1

11—«

«

( AEast) 1?70‘

ary

Uy =

Wie hoch ist er im Vergleich dazu bei Autarkie? Zeigen Sie, dass der Haushalt bei Freihandel einen

. . West .
héheren Nutzen erreicht, wenn ¥z > 1 ist.



(d) Erkldren Sie verbal, warum die Haushalte sowohl im Westen als auch im Osten bei Freihandel ein

hoheres Nutzenniveau erhalten als in Autarkie.

Aufgabe 5: Variationsrechnung

Betrachten Sie das Variationsproblem

T
max /O g(t)ulc(t))dt

le(M]i=o

5.t /0 L ote(t)dt = I

a) Formulieren Sie die notwendige Bedingung, die die Losung [¢*(¢)]¢ erfiillt.
0

(b) Sei

und c(t) = ¢*(t) + an(t) mit

2(t)—p, 1.
n(t)z{ FOREEEAA R

0 telo,t]ult”,T).

Zeigen Sie, dass ¢(t) die Nebenbedingung erfiillt.



(¢) Wie lautet der Zusatznutzen A(a) den man mit ¢(t) statt mit ¢*(¢) erhélt? Berechnen Sie A’(0).

(d) Zeigen Sie mit Hilfe der obigen Definitionen von z(t) und n(t), dass A’(0) > 0 ist. Argumentieren
Sie, dass das im Widerspruch dazu steht, dass ¢*(t) optimal ist.

(e) Wie lautet das Problem der Maximierung der Dixit-Stiglitz-Nutzenfunktion unter der Budgetbe-
schriankung? Argumentieren Sie, dass man dies als ein Variationsproblem auffassen kann. Zeigen Sie,

dass die Anwendung des Ergebnisses aus Aufgabenteil (a) zu der notwendigen Bedingung

Y6 =[] Ty

fithrt, die man auch mit dem Lagrange-Ansatz erhélt (Herleitung dieser Formel nicht notwendig).

10



11



